IUT de Blagnac année universitaire 2006/2007
GTR 2°année
Devoir danalyse - Séries & Séries entiéres - Module Mé I
Durée : 1h.

Documents non autorisés. Machine a calculer non programmable( de type « collége » ) autorisée.

Toutes les réponses seront justifiées.

Rappel des équivalents en 0
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sin(x)~x l—cos(x);% : tan(x);x
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Rappel des séries entiéres classiques
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Rappel des formules classiques de trigonométrie
cos(a+ b) = cos(a) cos (b) — sin(a) sin(db) cos(2a) = [cos(a)]? - [sin(a)]?
cos(a—b) = cos(a) cos (b) + sin(a) sin(b) cos(2a) =1-2 [sin(a)]?
sin(a + b ) = sin(a) cos (b) + cos(a) sin(b) cos(2a) =2 [cos(a)]? -
sin(a—b ) = sin(a) cos (b) — cos(a) sin(b) sin( 2a ) = 2 sin(a) cos(a)

Exercices
Exercice 1 (sur 6 points)
Donner la nature des séries de terme général u, dans les cas suivants :
53 B35 i
D u,= ; Q) u= —m————— . 3) u,,=cos(n><—)><—
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Exercice 2 (sur 3 points)
Montrer que la série suivante est convergente et en calculer la somme : u,= 7 _:_1 1)
s ;TR R P
(Indication pour le calcul de la somme : on pourra montrer que T kf il )
Exercice 3

(sur 6 points)

o]
Déterminer le rayon de convergence et la somme des séries entiéres : (1) Z

x" < n n
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Exercice 4

(sur 5 points)

: e : i S = '—(1+x)y=0
Résoudre sur IR I'équation différentielle suivante & 1'aide des séries entiéres : [y ,(O()l___ lx)y

Le baréme est donné a titre indicatif
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